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摘要 

    針對常見的3 × 3方陣延伸出屬於方陣才有的性質及觀念，進而將3 × 3方陣

擴大為4 × 4方陣或5 × 5方陣，只要使用簡單的四則運算，並使用性質及觀念，

就能成就出屬於方陣的預言魔術。 

 

壹、研究動機 

3 × 3方陣有一個常見的數學題目： 

在以下3 × 3方陣中填入1~9的數字，使其直行、橫列、對角線的數字和皆相等 

   

   

   

答案可以有很多寫法，只要讓和為15，就為正解 

8 3 4 

1 5 9 

6 7 2 

那麼，有沒有可能利用方陣的性質，變化出只有方陣能計算出的數字，甚至是

預言出我們要的數字呢？ 
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貳、研究目的 

一、 藉由指示，操作方陣上的數字，可以得出什麼樣的結果？ 

二、 擴大為4 × 4、5 × 5的方陣時，此方陣可以怎麼操作出想要的結果？ 

三、 如何利用常見的加、減、乘、除的計算，預言出此方陣的結果？ 

 

 

參、研究設備及器材 

紙、筆、計算機、電腦 

 

 

肆、研究限制 

因為要預言出想要的結果數字，一開始方陣格內的數字，必須由魔數師先設定

好數字，如果讓操作者亂數安排方陣格內的數字，此預言魔術將無法完成。 
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伍、研究過程及方法 

一、 研究過程 

魔方陣的預言： 

1. 魔數師可以先跟觀眾預言一個數字，再寫在空白紙上並收起來 

2. 再請觀眾在表格選 1 個數字，將選出的數字圈起來，並把此數字的直行及

橫列的數字劃掉 

3. 再請觀眾選 1 個數字。記住！被劃掉的數字不能選。 

一樣將選出來的數字圈起來，並把此數字的直行及橫列的數字劃掉。 

4. 重複一樣的步驟，直到表格內所有的數字都被圈起來或劃掉。 

5. 最後將圈起來的數字都加起來，得到數字的總和  

6. 魔數師將寫下預言的紙張打開，就會發現，It’s MAGIC！ 

 

1 2 3 

4 5 6 

7 8 9 
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魔數師的準備： 

1. 畫出3 × 3的方陣後，由左至右、由上至下，按照順序寫下1~9 

2. 預言的數字為𝟏𝟓，必須記下來，讓觀眾確認是空白的紙後，就可以寫上去 

3. 接下來就是讓觀眾去選數字，並且告訴觀眾選完數字後的操作 

例： 

1. 若觀眾第一個數字選 7，就將 7 圈起

來，並將跟 7 位於同一直行(1 跟 4)及同

一橫列(8 跟 9)的數字劃掉 

 

1 2 3 

4 5 6 

○7  8 9 

2. 接著觀眾再選 6，就將 6 圈起來，並將

跟 6 位於同一直行(3 跟 9)及同一橫列(4

跟 5)的數字劃掉 

 

1 2 3 

4 5 ○6  

○7  8 9 

3. 最後觀眾只能選 2，將 2 圈起來 

 

4. 接著請觀眾將圈起來的數字加起來，魔

數師再將預言紙打開，就會發現數字和

跟預言的數字相同，魔術成功 

 

1 ○2  3 

4 5 ○6  

○7  8 9 
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二、 研究方法 

如何得知預言數字： 

1 2 3 

4 5 6 

7 8 9 

若方陣內的數字是這樣編排的話，藉由圈數字及劃掉數字的操作會發現： 

1. 每一直行只會圈一個數字 

2. 每一橫列只會圈一個數字 

3. 藉由第 1 點跟第 2 點的交集會得到一個數字，因此一定只會圈三個數字 

4. 而這三個數字的和一定為15 

 

利用代數證明： 

若將3 × 3的方陣的上方及左方分別寫下代數，示意如下： 

 D E F 

A 1 2 3 

B 4 5 6 

C 7 8 9 
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這些代數的意義為： 

將字母往右、往下畫線後，連線後的交點的數字，即為此兩字母的和 

因此可寫出九個方程式：A + D = 1、A + E = 2、A + F = 3、B + D = 4、 

B + E = 5、B + F = 6、C + D = 7、C + E = 8、C + F = 9 

從第 4 頁的例子的結果可以觀察到 

 

 

 

 

 

圈出的數字為2、6、7，即為A + E、B + F、C + D，而數字和為15 

即A + E + B + F + C + D = 15，整理後會得到A + B + C + D + E + F = 15 

會發現所有代數相加的和為15 

 

證明： 

若將所有的方程式相加 

{
 
 
 
 

 
 
 
 
A + D = 1
A + E = 2
A + F = 3
B + D = 4
B + E = 5
B + F = 6
C + D = 7
C + E = 8
C + F = 9

 

整理後會得到3A + 3B + 3C + 3D + 3E + 3F = 45 

依據等量公理，左右兩邊同除以3，就會得到A + B + C + D + E + F = 15 

因此，不管怎麼圈數字，只要按照規定的方式劃掉數字後，一定會得到方陣外

所有代數的和。 

1 ○2  3 

4 5 ○6  

○7  8 9 
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※快速知道預言數字的方式： 

從九個方程式，A + D = 1、A + E = 2、A + F = 3、B + D = 4、B + E = 5、 

B + F = 6、C + D = 7、C + E = 8、C + F = 9中，若我們只看對角線的數字會

得到：A + D = 1、B + E = 5、C + F = 9，而將這三個方程式加總並整理後會

得到A + B + C + D + E + F = 15，因此，我們可以直接找對角線的數字和，即

為預言數字。 

 

自己做出魔方陣 

如果不要按照1~9的順序，可以用自己的生日創造出魔方陣的預言 

1. 在黃色的格子中，按照順序填上生日。例如填上9、7、0、4、2、1 

2. 把這六個數字加起來，填在綠色格子裡。例如9 + 7 + 0 + 4 + 2 + 1 = 23 

3. 按照前面的證明得知，魔方陣的預言數字為這六個數字的總和(即為23) 

4. 把黃色格子裡的數字，按照前面的方式計算，填入白色格子 

5. 最後，把黃色、綠色部分擦掉，白色格子的部分，就是3 × 3的魔方陣，而

預言的數字即為綠格中的數字 

 

 

 

 

 

 

 

 

製作完魔方陣後，用同樣的方式，讓觀眾圈數字及劃數字，就會發現預言的數

字即為綠色格子的數字。 

23 4 2 1 

9 13 11 10 

7 11 9 8 

0 4 2 1 
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擴大魔方陣： 

若擴大為4 × 4、5 × 5的魔方陣，此預言魔術還是可以成立，例子如下： 

 

𝟒 × 𝟒魔方陣： 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

從黃格中可得到預言數字為7 + 12 + 14 + 16 + 2 + 5 + 9 + 8 = 73 

而圈選的數字和為9 + 21 + 23 + 20 = 73 

因此4 × 4的魔方陣也成立 

 

 

 

 

 

 

73 2 5 9 8 

7 ○9  12 16 15 

12 14 17 21 ○20  

14 16 19 ○23  22 

16 18 ○21  25 24 
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𝟓 × 𝟓魔方陣： 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

從黃格中可得到預言數字為7 + 4 + 5 + 9 + 6 + 3 + 8 + 0 + 1 + 2 = 45 

而圈選的數字和為10 + 17 + 4 + 6 + 8 = 45 

因此5 × 5的魔方陣也成立 

 

同理，也可以用同樣的方法製作出6 × 6、7 × 7的魔方陣。  

 

 

 

 

 

45 3 8 0 1 2 

7 ○10  15 7 8 9 

4 7 12 ○4  5 6 

5 8 13 5 ○6  7 

9 12 ○17  9 10 11 

6 9 14 6 7 ○8  
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減法的魔方陣： 

若用減法製作魔方陣，可以將加法的方式，套用到減法，依序寫到白格內 

如右圖所示： 

【用代數表示的形式】 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

若要找預言數字，一樣可以找對角線的數字和，從例子中可以得知： 

預言數字和為(A − D) + (B − E) + (C − F) 

整理後可以得到(A + B + C) − (D + E + F) 

因此，預言數字為：左行數字和減上列數字和 

 

製作完魔方陣後，用同樣的方式，讓觀眾圈數字及劃數字，就會發現預言的數

字即為綠格子的數字。 

 

 

 

 

 

 D E F 

A A − D A − E A − F 

B B − D B − E B − F 

C C − D C − E C − F 
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例：【減法的魔方陣】 

用簡單的整數數字來舉例 

1. 在黃色的格子中，按照順序填上6、5、4、3、2、1 

2. 按照前面的證明得知，魔方陣的預言數字為左行數字和減上列數字和 

3. 預言數字為(6 + 5 + 4) − (3 + 2 + 1) = 15 − 6 = 9，填在綠色格子裡 

4. 再把黃色格子裡的數字，按照減法的方式計算，填入白色格子 

5. 最後，把黃色、綠色部分擦掉，白色格子的部分，就是3 × 3的魔方陣，而

預言的數字即為綠格中的數字 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

製作完魔方陣後，用同樣的方式，讓觀眾圈數字及劃數字，就會發現預言的數

字即為綠格子的數字。 

 

同理，可仿照加法的魔方陣形式，用同樣的方法製作出4 × 4、5 × 5的魔方陣，

甚至更大的魔方陣。 

 

9 3 2 1 

6 3 4 5 

5 2 3 4 

4 1 2 3 
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陸、研究結果及討論 

一、 研究結果 

魔方陣的預言【加法形式】 

 D E F 

A A + D A + E A + F 

B B + D B + E B + F 

C C + D C + E C + F 

在方陣左行黃格及上列黃格寫下代數A、B、C、D、E、F後 

在白格寫下黃格交集格的代數和，如上圖所示 

 

再將預言數字寫在綠格內，預言數字為黃格所有的代數總和 

即𝐀 + 𝐁 + 𝐂 + 𝐃 + 𝐄 + 𝐅 

 

再把黃格跟綠格擦掉，利用白格的3 × 3 魔方陣，跟觀眾進行魔方陣的預言魔術 
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例子 

1. 在黃格內依序填入

1、2、3、4、5、6  4 5 6 

1    

2    

3    

 

2. 在白格寫下黃格交集格的數

字和，如右圖所示 

3. 將黃格的數字總和寫在綠格 

1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 = 21 

即21為預言數字 

21 4 5 6 

1 5 6 7 

2 6 7 8 

3 7 8 9 
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4. 把黃格跟綠格擦掉，使用白

格來進行魔方陣的預言魔術 5 6 7 

6 7 8 

7 8 9 

 

5. 展示魔方陣後，向觀眾預言

一個數字，寫在空白的紙上

並收起來(從一開始的準備可

以得知預言數字為 21) 

6. 若觀眾第一個數字選 5，就

將 5 圈起來，並將跟 5 位於

同一直行(6 跟 7)及同一橫列

(6 跟 7)的數字劃掉 

○5  6 7 

6 7 8 

7 8 9 

 

7. 接下來再選 7，就將 7 圈起

來，並將跟 7 位於同一直行

(6 跟 8)及同一橫列(6 跟 8)的

數字劃掉 

8. 最後觀眾只能選 9 

9. 接著請觀眾將圈起來的數字

加起來，並將預言紙打開，

就會發現數字和跟預言的數

字相同，魔術成功 

○5  6 7 

6 ○7  8 

7 8 ○9  
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魔方陣的預言【減法形式】 

 D E F 

A A − D A − E A − F 

B B − D B − E B − F 

C C − D C − E C − F 

在方陣左行黃格及上列黃格寫下代數A、B、C、D、E、F後 

在白格寫下黃格代數交集格的代數差，如上圖所示 

 

再將預言數字寫在綠格內，預言數字為左行黃格數字和減上列黃格數字和 

即(𝐀 + 𝐁 + 𝐂) − (𝐃 + 𝐄 + 𝐅) 

 

再把黃格跟綠格擦掉，利用白格的3 × 3 魔方陣，跟觀眾進行魔方陣的預言魔術 
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例子 

1. 在黃格內依序填入

6、5、4、3、2、1  3 2 1 

6    

5    

4    

 

2. 在白格寫下黃格交集格的數

字差，如右圖所示 

3. 將左行黃格數字和減上列黃

格數字和寫在綠格，(6 +

5 + 4) − (3 + 2 + 1) = 9 

即9為預言數字 

9 3 2 1 

6 3 4 5 

5 2 3 4 

4 1 2 3 
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4. 把黃格跟綠格擦掉，使用白

格來進行魔方陣的預言魔術 3 4 5 

2 3 4 

1 2 3 

 

5. 展示魔方陣後，向觀眾預言

一個數字，寫在空白的紙上

並收起來(從一開始的準備可

以得知預言數字為 9) 

6. 若觀眾第一個數字選左行的

2，就將 2 圈起來，並將跟 2

位於同一直行(3 跟 1)及同一

橫列(3 跟 4)的數字劃掉 

3 4 5 

○2  3 4 

1 2 3 

 

7. 接下來再選 5，就將 5 圈起

來，並將跟 5 位於同一直行

(4 跟 3)及同一橫列(3 跟 4)的

數字劃掉 

8. 最後觀眾只能選 2 

9. 接著請觀眾將圈起來的數字

加起來，並將預言紙打開，

就會發現數字和跟預言的數

字相同，魔術成功 

3 4 ○5  

○2  3 4 

1 ○2  3 
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二、 討論 

1. 數字的選擇： 

研究發現數字的選擇不侷限於正整數，也可以使用負整數或 0，甚至也能使

用分數及小數來製作魔方陣，不過在計算上會較為複雜，可以斟酌使用 

 

2. 魔方陣的大小： 

減法也可以仿照加法的魔方陣形式，用同樣的方法製作出4 × 4、5 × 5的魔

方陣，甚至更大的魔方陣 

 

3. 固定的數字形式 

魔方陣內的數字是自己定下來的，不能讓對方亂填數字，否則可能會失去我

們想要的預言數字 
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