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作品名稱: 神 秘 方 塊  

摘要（300 字以內含標點符號） 

    由「數字的異想世界」一書中，看見了古戈爾博士把數字 1、2、3、4 擺在方形的四個

角，接下來設法把 5、6、7、8、9、10、11、12 等 8 個數字沿著方形周圍擺放，讓每邊的數

字總和都相同(如圖 1，僅為範例，其各邊總和並不相同)，及古戈爾博士的提問「能找到幾

種滿足上面敘述的解法?」。便想先從找出滿足古博士規則的 4✽4 神秘方塊著手，觀察其每

邊的總和、四個角擺放的數字及擺放的方法數等三者之間的關係，能否得到系統性的結果。

進而將結果類推至 5✽5 神秘方塊，甚而 n✽n 神秘方塊。 

1 7 8 2 

6 
 

9 

5 10 

4 11 12 3 
 

(圖 1) 

壹、研究動機 

    這段描述讓我們對於是否真有符合古戈爾博士敘述的擺放方式及除了 1、2、3、4 之

外，能否有其他不同的擺放規則及樣態充滿興趣，配合國中課程七上━數與數線、七下━一

元一次不等式、八下━等差級數…等章節，然而數字的運算結合圖形，更讓人有股欲拿起

紙、筆的衝動，因此有了接下來的探討及研究。 

貳、研究目的 

   希望透過分析 3×3 神秘方塊直行(橫列)的數字總和、上下界及成為解時數字擺放位置的

相關性，進而發展出系統性的結果，並推展至 4×4 乃至於 n×n 神秘方塊。過程中歸納整理

不同神秘方塊間解的結果，期待能藉此解決古戈爾博士的問題，並將結果表列，提供參閱。 

參、研究設備及器材 

紙、筆、Excel。 

肆、研究過程或方法         
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    一、名詞定義 

        (一)神秘方塊 

                沿用「古戈爾博士把數字 1、2、3、4 擺在方塊的四個角，接下來設法把 

            5、6、7、8、9、10、11、12 等 8 個數字沿著方塊周圍擺放，讓每邊的數字總 

            和都相同」這段敘述中，數字的擺放仍沿著方塊的角落及周圍的條件，但放寬  

            角落只能擺放 1、2、3、4 四個數字的限制，而定義出以下不同的神秘方塊。 

1. 3×3 神秘方塊 1 2 3 

8  4 

7 6 5 
 

:3×3 的方塊中，數字沿著周圍擺放，如(圖 2) 

(圖 1) 

2. 4×4 神秘方塊 1 7 8 2 

6  9 

5 10 

4 11 12 3 
 

:4×4 的方塊中，數字沿著周圍擺放，如(圖 2) 

(圖 2) 

3. n×n 神秘方塊 1 … n 

   

3n-2 … 2n-1 

 

:n×n 的方塊中，數字沿著周圍擺放，如(圖 3) 

(圖 3) 

      (二)直行或橫列的數字總和(𝑆n×n)            

1. 𝑆3×3 
1 8 3 

5 12 7 

6 4 2 
 

:3×3 方塊中，各直行(橫列)數字總和=𝑆3×3=12，

並將該數字 12 列於方塊中間，如(圖 4)。 

(圖 4) 

2. 𝑆4×4 1 6 11 4 

7 
22 

5 

12 10 

2 8 9 3 
 

:4×4 方塊中，各直行(橫列)數字總和=𝑆4×4=22，

並將該數字 22 列於方塊中間，如(圖 5)。 

(圖 5) 

…
 

…
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3. 𝑆n×n 1 … n 

 𝑺𝐧×𝐧  

3n-2 … 2n-1 

 

: n×n 方塊中，各直行(橫列)數字總和=𝑆n×n，並將

該數字𝑆n×n列於方塊中間，如(圖 6)。 

(圖 6) 

二、不同的神秘方塊，直行或橫列的數字總和(𝑆n×n)的探討       

 (一)直行或橫列的數字總和(𝑆n×n)的上下界  

 1. 3×3 神秘方塊的直行或橫列的數字總和(𝑆3×3)上下界: 

11.5 ≤  𝑆3×3  ≤  15.5 

a  b 

   

d  c 
  Pf:假設擺放於四個角的數為 a、b、c、d，如(圖 7)， 

 而 1 ≤ a、b、c、d ≤ 32 − (3 − 2)2 = 8 且 

   1+2+…+8=
(1+8)×8

2
= 36 

         則 
36+(1+2+3+4)

4
≤

36+(𝑎+𝑏+𝑐+𝑑)

4
≤

36+(5+6+7+8)

4
 

     故     11.5   ≤    𝑆3×3     ≤    15.5 

(圖 7) 

 2. 4×4 神秘方塊的直行或橫列的數字總和(𝑆4×4)上下界: 

22 ≤  𝑆4×4  ≤  30 

a   b 

   

  

d   c 
 

 Pf:假設擺放於四個角的數為 a、b、c、d，如(圖 8)， 

 而 1 ≤ a、b、c、d ≤ 42 − (4 − 2)2 = 12 且 

   1+2+…+12=
(1+12)×12

2
= 78 

         則 
78+(1+2+3+4)

4
≤

78+(𝑎+𝑏+𝑐+𝑑)

4
≤

78+(9+10+11+12)

4
 

         故     22    ≤     𝑆4×4     ≤     30 

(圖 8) 

  

3. n×n 神秘方塊的直行或橫列的數字總和(𝑆n×n)上下界: 

4𝑛2 − 7𝑛 + 8

8
 ≤  𝑆n×n  ≤  

4𝑛2 − 5𝑛 − 2

8
 

a … b 

   

d … c 
        Pf:假設擺放於四個角的數為 a、b、c、d(如圖 9)， 

…
 

…
 

…
 

…
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而 1 ≤ a、b、c、d ≤ 𝑛2 − (𝑛 − 2)2 = 4𝑛 − 4 且 

1+2+…+(4𝑛 − 4)=
[1+(4𝑛−4)]×(4𝑛−4)

2
= 8𝑛2 − 14𝑛 + 6 

         則 
(8𝑛2−14𝑛+6)+(1+2+3+4)

4
≤

(8𝑛2−14𝑛+6)+(𝑎+𝑏+𝑐+𝑑)

4
≤

            
(8𝑛2−14𝑛+6)+[(4𝑛−7)+(4𝑛−6)+(4𝑛−5)+(4𝑛−4)]

4
 

         故     
4𝑛2−7𝑛+8

2
  ≤    𝑆n×n    ≤   

4𝑛2+𝑛−8

2
 

(圖 9) 

三、最小神秘方塊的探討        

 (一) 2×2 神秘方塊不存在  

     Pf:假設擺放於 1 的右方及下方的數各為 a、b(如圖 10)， 

         而 2 ≤ a、b ≤ 4 且 a ≠ b 

         則  1 + a ≠ 1 + b 

         故 2×2 神秘方塊不存在 

1 a 

b  
 

(圖 10) 

 (二) 3×3 神秘方塊為最小的神秘方塊 3 7 2 

8 12 4 

1 5 6 
 

     Pf:由二、(一) 2.得知，11.5≤ 𝑆3×3 ≤ 15.5，因此 𝑆3×3  

       可能為 12、13、14、15。如(圖 11)，即為𝑆3×3=12 的 

       其中一組解。故 3×3 神秘方塊為最小的神秘方塊。 

(圖 11) 

    四、神秘方塊解的探討        

(一)探討神秘方塊的解時，數字的擺放位置需分成角落及邊上兩類討論。 

    1.神秘方塊為正方形，具有對稱性。 

2. 數字的擺放位置需分成角落及邊上兩類討論 

  (1)數字擺放在角落 

    由於正方形具對稱性，可透過旋轉或翻轉的方式，使得(圖 12)至(圖 15) 

    中，數字 1 的位置重疊，故將此擺放方式視同將數字擺在角落一類討論。 

然若(圖 12)為其中一組解的擺放方式，亦可透過旋轉或翻轉，得出如 

(圖 13)至(圖 15)中，數字 1 相對應的位置並符合條件的一組解。 
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擺在角落 

1   

   

   
 

   

   

1   
 

   

   

  1 
 

  1 

   

   
 

(圖 12) (圖 13) (圖 14) (圖 15) 

  (2)數字擺放在邊上 

    同數字擺放在角落的論述，(圖 16)至(圖 19)，彼此可透過旋轉或翻轉，使 

    數字 2 的位置重疊，故將此視同將數字擺在邊上一類討論。若知其一為解 

    的擺放方式，亦可透過旋轉或翻轉，得知另三種擺放方式亦為一組解。 

 

擺在邊上 

 2  

   

   
 

   

2   

   
 

   

   

 2  
 

   

  2 

   
 

(圖 16) (圖 17) (圖 18) (圖 19) 

(二)在不同的𝑆3×3下，各數字的組合情形 

1. ○1 𝑆3×3=12，各數字的組合情形，如(表 1) 

A B C A+B+C A B C A+B+C A B C A+B+C 

1 

3 

4 

5 

8 

7 

6 

12 2 

3 

 

4 

7 

 

6 

12 3 

1 

2 

4 

8 

7 

5 

12 

4 

1 

2 

3 

7 

6 

5 

12 5 

1 

 

3 

6 

 

4 

12 6 

1 

 

2 

5 

 

4 

12 

7 
1 

2 

4 

3 
12 8 1 3 12  

  
 

(表 1) 
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○2 𝑆3×3=13，各數字的組合情形，如(表 2) 

A B C A+B+C A B C A+B+C A B C A+B+C 

1 

4 

 

5 

8 

 

7 

13 2 

3 

4 

5 

8 

7 

6 

13 3 

2 

 

4 

8 

 

6 

13 

4 

1 

2 

3 

8 

7 

6 

13 5 

1 

2 

3 

7 

6 

8 

13 6 

2 

 

3 

5 

 

4 

13 

7 
1 

2 

5 

4 
13 8 

1 

2 

4 

3 
13  

  
 

 

(表 2) 

 

○3 𝑆3×3=14，各數字的組合情形，如(表 3) 

A B C A+B+C A B C A+B+C A B C A+B+C 

1 

5 

 

6 

8 

 

7 

14 2 

4 

 

5 

8 

 

7 

14 3 

4 

 

5 

7 

 

6 

14 

4 

2 

 

3 

8 

 

7 

14 5 

1 

2 

3 

8 

7 

6 

14 6 

1 

 

3 

7 

 

5 

14 

7 

1 

2 

3 

6 

5 

4 

14 8 
1 

2 

5 

4 
14  

  

 

 

(表 3) 
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○4 𝑆3×3=15，各數字的組合情形，如(表 4) 

A B C A+B+C A B C A+B+C A B C A+B+C 

1 

 

6 

 

8 15 2 

5 

 

6 

8 

 

7 

15 3 

4 

 

5 

8 

 

7 

15 

4 

3 

 

5 

8 

 

6 

15 5 

2 

3 

4 

8 

7 

6 

15 6 

1 

2 

4 

8 

7 

5 

15 

7 

2 

 

3 

6 

 

5 

15 8 

1 

2 

3 

6 

5 

4 

15  

  

 

(表 4) 
 

          ○5 在不同的𝑆3×3下，各數字的擺放方式及解的情形  

擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

1 
角 

落 

1 4 7 

3 12  

8   
 

 

X 

 

1 7 4 

3 12  

8   
 

 

X 

 

1 4 7 

6 12  

5   
 

 

X 

 

1 7 4 

6 12  

5   
 

 

X 

 

1 4 7 

8 12  

3   
 

 

X 

 

1 7 4 

8 12  

3   
 

 

X 

 

1 4 7 

5 12  

6   
 

 

X 

 

1 7 4 

5 12  

6   
 

 

X 

 

1 3 8 

5 12  

6   
 

 

X 

1 8 3 

5 12 7 

6 4 2 
 

 

V 

1 3 8 

6 12  

5   
 

 

X 

 

1 8 3 

6 12  

5   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

1 
邊 

上 

3 2 7 

1 12  

8   
 

 

X 

 

3 7 2 

1 12  

8   
 

 

X 

 

3 4 5 

1 12  

8   
 

 

X 

 

3 5 4 

1 12  

8   
 

 

X 

 

5 3 4 

1 12  

6   
 

 

X 

 

5 4 3 

1 12  

6   
 

 

X 

 

4 2 6 

1 12  

7   
 

X 

4 6 2 

1 12  

7   
 

 

X 

 

4 3 5 

1 12  

7   
 

 

X 

 

4 5 3 

1 12  

7   
 

 

X 

 

    

2 

角 

落 

2 3 7 

4 12  

6   
 

 

X 

 

2 7 3 

4 12 8 

6 5 1 
 

 

V 

 

2 3 7 

6 12  

4   
 

X 

2 7 3 

6 12  

4   
 

 

X 

 

邊 

上 

3 1 8 

2 12  

7   
 

 

X 

 

3 8 1 

2 12  

7   
 

 

X 

 

4 3 5 

2 12  

6   
 

 

X 

 

4 5 3 

2 12  

6   
 

 

X 

 

3 5 4 

2 12  

7   
 

X 

 

3 4 5 

2 12  

7   
 

 

X 

 

4 1 7 

2 12  

6   
 

 

X 

 

4 7 1 

2 12  

6   
 

 

X 

 

3 
角

落 

3 2 7 

1 12  

8   
 

 

X 

 

3 7 2 

1 12  

8   
 

 

X 

 

3 2 7 

8 12  

1   
 

 

X 

 

3 7 2 

8 12 4 

1 5 6 
 

 

V 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

3 

角

落 

3 2 7 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 7 2 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 2 7 

5 12  

4   
 

 

X 

 

3 7 2 

5 12  

4   
 

 

X 

 

3 1 8 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 8 1 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 1 8 

5 12  

4   
 

 

X 

 

3 8 1 

5 12  

4   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 4 7 

3 12  

8   
 

 

X 

 

1 7 4 

3 12  

8   
 

 

X 

 

4 1 7 

3 12  

5   
 

 

X 

 

4 7 1 

3 12  

5   
 

 

X 

 

2 6 4 

3 12  

7   
 

 

X 

 

2 4 6 

3 12  

7   
 

 

X 

 

4 2 6 

3 12  

5   
 

 

X 

 

4 6 2 

3 12  

5   
 

 

X 

 

1 5 6 

3 12  

8   
 

 

X 

 

1 6 5 

3 12  

8   
 

 

X 

 

    

4 
角 

落 

4 1 7 

2 12  

6   
 

 

X 

 

4 7 1 

2 12  

6   
 

 

X 

 

4 1 7 

6 12  

2   
 

 

X 

 

4 7 1 

6 12  

2   
 

 

X 

 

4 1 7 

3 12  

5   
 

 

X 

 

4 7 1 

3 12  

5   
 

 

X 

 

4 1 7 

5 12  

3   
 

 

X 

 

4 7 1 

5 12  

3   
 

 

X 

 

4 2 6 

3 12  

5   
 

 

X 

 

4 6 2 

3 12  

5   
 

 

X 

 

4 2 6 

5 12  

3   
 

 

X 

 

4 6 2 

5 12  

3   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

4 
邊 

上 

1 5 6 

4 12  

7   
 

 

X 

 

1 6 5 

4 12  

7   
 

 

X 

 

1 3 8 

4 12  

7   
 

 

X 

 

1 8 3 

4 12  

7   
 

 

X 

 

2 1 7 

4 12  

6   
 

 

X 

 

2 7 1 

4 12  

6   
 

 

X 

 

2 3 5 

4 12  

6   
 

 

X 

 

2 5 3 

4 12  

6   
 

 

X 

 

3 1 8 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 8 1 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 2 7 

4 12  

5   
 

 

X 

 

3 7 2 

4 12  

5   
 

 

X 

 

5 

角 

落 

5 1 6 

3 12  

4   
 

 

X 

 

5 6 1 

3 12  

4   
 

 

X 

 

5 1 6 

4 12  

3   
 

 

X 

 

5 6 1 

4 12  

3   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 3 8 

5 12  

6   
 

 

X 

 

1 8 3 

5 12 7 

6 4 2 
 

 

V 

 

1 7 4 

5 12  

6   
 

 

X 

 

1 4 7 

5 12  

6   
 

 

X 

 

3 2 7 

5 12  

4   
 

 

X 

 

3 7 2 

5 12  

4   
 

 

X 

 

3 1 8 

5 12  

4   
 

 

X 

 

3 8 1 

5 12  

4   
 

 

X 

 

6 

角 

落 

6 1 5 

2 12  

4   
 

 

X 

 

6 5 1 

2 12  

4   
 

 

X 

 

6 1 5 

4 12  

2   
 

 

X 

 

6 5 1 

4 12 8 

2 7 3 
 

V 

邊 

上 

1 4 7 

6 12  

5   
 

 

X 

 

1 7 4 

6 12  

5   
 

 

X 

 

2 3 7 

6 12  

4   
 

 

X 

 

2 7 3 

6 12  

4   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

6 
邊 

上 

1 3 8 

6 12  

5   
 

 

X 

 

1 8 3 

6 12  

5   
 

 

X 

 

    

7 

角 

落 

7 1 4 

2 12  

3   
 

 

X 

 

7 4 1 

2 12  

3   
 

 

X 

 

7 1 4 

3 12  

2   
 

 

X 

 

7 4 1 

3 12  

2   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 3 8 

7 12  

4   
 

 

X 

 

1 8 3 

7 12  

4   
 

 

X 

 

1 5 6 

7 12  

4   
 

 

X 

 

1 6 5 

7 12  

4   
 

 

X 

 

2 4 6 

7 12 5 

3 8 1 
 

 

V 

 

2 6 4 

7 12  

3   
 

 

X 

 

    

1 

角 

落 

1 4 8 

5 13  

7   
 

 

X 

 

1 8 4 

5 13  

7   
 

 

X 

 

1 4 8 

7 13 3 

5 6 2 
 

V 

1 8 4 

7 13 3 

5 2 6 
 

 

V 

 

邊 

上 

4 2 7 

1 13  

8   
 

 

X 

 

4 7 2 

1 13  

8   
 

 

X 

 

4 3 6 

1 13  

8   
 

 

X 

 

4 6 3 

1 13  

8   
 

 

X 

 

2 
角 

落 

2 3 8 

4 13  

7   
 

 

X 

 

2 8 3 

4 13  

7   
 

 

X 

 

2 3 8 

7 13  

4   
 

 

X 

 

2 8 3 

7 13  

4   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

2 

角 

落 

2 5 6 

4 13  

7   
 

 

X 

 

2 6 5 

4 13  

7   
 

 

X 

 

2 5 6 

7 13  

4   
 

 

X 

 

2 6 5 

7 13  

4   
 

 

X 

 

2 3 8 

5 13  

6   
 

 

X 

 

2 8 3 

5 13  

6   
 

 

X 

 

2 3 8 

6 13 4 

5 7 1 
 

 

V 

 

2 8 3 

6 13  

5   
 

 

X 

 

邊 

上 

3 4 6 

2 13  

8   
 

 

X 

 

3 6 4 

2 13  

8   
 

 

X 

 

4 6 3 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 3 6 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 1 8 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 8 1 

2 13  

7   
 

 

X 

 

5 1 7 

2 13  

6   
 

 

X 

 

5 7 1 

2 13 8 

6 3 4 
 

 

V 

 

3 

角 

落 

3 2 8 

4 13  

6   
 

 

X 

 

3 8 2 

4 13  

6   
 

 

X 

 

3 2 8 

6 13  

4   
 

 

X 

 

3 8 2 

6 13  

4   
 

 

X 

 

邊 

上 

2 5 6 

3 13  

8   
 

 

X 

 

2 6 5 

3 13 7 

8 4 1 
 

 

V 

 

2 7 4 

3 13  

8   
 

 

X 

 

2 4 7 

3 13  

8   
 

 

X 

 

4 1 8 

3 13  

6   
 

 

X 

 

4 8 1 

3 13 7 

6 2 5 
 

 

V 

 

4 2 7 

3 13  

6   
 

 

X 

 

4 7 2 

3 13  

6   
 

 

X 

 

4 
角 

落 

4 1 8 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 8 1 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 1 8 

7 13  

2   
 

 

X 

 

4 8 1 

7 13  

2   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

4 
角 

落 

4 3 6 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 6 3 

2 13  

7   
 

 

X 

 

4 3 6 

7 13  

2   
 

 

X 

 

4 6 3 

7 13  

2   
 

 

X 

 

4 1 8 

3 13  

6   
 

 

X 

 

4 8 1 

3 13 7 

6 2 5 
 

 

V 

 

4 1 8 

6 13  

3   
 

 

X 

 

4 8 1 

6 13  

3   
 

 

X 

 

4 
邊 

上 

1 5 7 

4 13  

8   
 

 

X 

 

1 7 5 

4 13 6 

8 3 2 
 

 

V 

 

2 5 6 

4 13  

7   
 

 

X 

 

2 6 5 

4 13  

7   
 

 

X 

 

2 3 8 

4 13  

7   
 

X 

2 8 3 

4 13  

7   
 

X 

3 2 8 

4 13  

6   
 

X 

3 8 2 

4 13  

6   
 

X 

5 

角 

落 

5 1 7 

2 13  

6   
 

 

X 

 

5 7 1 

2 13 8 

6 3 4 
 

 

V 

 

5 1 7 

6 13  

2   
 

 

X 

 

5 7 1 

6 13 4 

2 3 8 
 

 

V 

 

5 1 7 

3 13  

8   
 

 

X 

 

5 7 1 

3 13  

8   
 

 

X 

 

5 1 7 

8 13 2 

3 6 4 
 

 

V 

 

5 7 1 

8 13  

3   
 

 

X 

 

5 3 8 

2 13  

6   
 

 

X 

 

5 8 3 

2 13  

6   
 

 

X 

 

5 3 8 

6 13 1 

2 7 4 
 

   

V 

 

5 3 8 

6 13  

2   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 4 8 

5 13  

7   
 

 

X 

 

1 8 4 

5 13  

7   
 

 

X 

 

2 3 8 

5 13  

6   
 

 

X 

 

2 8 3 

5 13  

6   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

5 
邊 

上 

2 4 7 

5 13  

6   
 

 

X 

 

2 7 4 

5 13  

6   
 

 

X 

 

3 6 4 

5 13  

8   
 

 

X 

 

3 4 6 

5 13  

8   
 

 

X 

 

6 

角 

落 

6 2 5 

3 13  

4   
 

 

X 

 

6 5 2 

3 13  

4   
 

 

X 

 

6 2 5 

4 13  

3   
 

 

X 

 

6 5 2 

4 13  

3   
 

 

X 

 

邊 

上 

2 8 3 

6 13  

5   
 

 

X 

 

2 3 8 

6 13 4 

5 7 1 
 

 

V 

 

2 7 4 

6 13  

5   
 

 

X 

 

2 4 7 

6 13  

5   
 

 

X 

 

3 2 8 

6 13  

4   
 

X 

3 8 2 

6 13  

4   
 

X     

7 

角 

落 

7 1 5 

2 13  

4   
 

 

X 

 

7 5 1 

2 13  

4   
 

 

X 

 

7 1 5 

4 13  

2   
 

 

X 

 

7 5 1 

4 13  

2   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 4 8 

7 13 3 

5 6 2 
 

 

V 

 

1 8 4 

7 13 3 

5 2 6 
 

 

V 

 

2 3 8 

7 13  

4   
 

 

X 

 

2 8 3 

7 13  

4   
 

 

X 

 

2 5 6 

7 13  

4   
 

 

X 

 

2 6 5 

7 13  

4   
 

 

X 

 

    

8 
角 

落 

8 1 4 

2 13  

3   
 

 

X 

 

8 4 1 

2 13  

3   
 

 

X 

 

8 1 4 

3 13  

2   
 

 

X 

 

8 4 1 

3 13 7 

2 6 5 
 

 

V 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

8 
邊 

上 

1 5 7 

8 13  

4   
 

 

X 

 

1 7 5 

8 13 2 

4 3 6 
 

 

V 

 

2 4 7 

8 13  

3   
 

 

X 

 

2 7 4 

8 13  

3   
 

 

X 

 

2 5 6 

8 13  

3   
 

 

X 

 

2 6 5 

8 13  

3   
 

 

X 

 

    

1 

角 

落 

1 5 8 

6 14 2 

7 3 4 
 

 

V 

 

1 8 5 

6 14  

7   
 

 

X 

 

1 5 8 

7 14  

6   
 

 

X 

 

1 8 5 

7 14  

6   
 

 

X 

 

邊 

上 

5 2 7 

1 14  

8   
 

 

X 

 

5 7 2 

1 14  

8   
 

 

X 

 

5 3 6 

1 14  

8   
 

 

X 

 

5 6 3 

1 14 7 

8 2 4 
 

 

V 

 

6 3 5 

1 14  

7   
 

 

X 

 

6 5 3 

1 14  

7   
 

 

X 

 

    

2 

角 

落 

2 4 8 

5 14  

7   
 

 

X 

 

2 8 4 

5 14  

7   
 

 

X 

 

2 4 8 

7 14  

5   
 

 

X 

 

2 8 4 

7 14  

5   
 

 

X 

 

邊 

上 

4 3 7 

2 14 6 

8 5 1 
 

 

V 

 

4 7 3 

2 14 6 

8 1 5 
 

 

V 

 

5 3 6 

2 14  

7   
 

 

X 

 

5 6 3 

2 14  

7   
 

 

X 

 

5 1 8 

2 14  

7   
 

 

X 

 

5 8 1 

2 14  

7   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

3 

角 

落 

3 4 7 

5 14  

6   
 

 

X 

 

3 7 4 

5 14  

6   
 

 

X 

 

3 4 7 

6 14  

5   
 

 

X 

 

3 7 4 

6 14 2 

5 1 8 
 

 

V 

 

邊 

上 

4 2 8 

3 14 5 

7 6 1 
 

 

V 

 

4 8 2 

3 14  

7   
 

 

X 

 

5 1 8 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 8 1 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 2 7 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 7 2 

3 14  

6   
 

 

X 

 

    

4 

角 

落 

4 2 8 

3 14 5 

7 6 1 
 

 

V 

 

4 8 2 

3 14  

7   
 

 

X 

 

4 2 8 

7 14 1 

3 6 5 
 

 

V 

 

4 8 2 

7 14  

3   
 

 

X 

 

邊 

上 

2 5 7 

4 14  

8   
 

 

X 

 

2 7 5 

4 14  

8   
 

 

X 

 

3 5 6 

4 14  

7   
 

 

X 

 

3 6 5 

4 14  

7   
 

 

X 

 

5 
角 

落 

5 1 8 

2 14  

7   
 

 

X 

 

5 8 1 

2 14  

7   
 

 

X 

 

5 1 8 

7 14  

2   
 

 

X 

 

5 8 1 

7 14  

2   
 

 

X 

 

5 1 8 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 8 1 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 1 8 

6 14 2 

3 7 4 
 

 

V 

 

5 8 1 

6 14  

3   
 

 

X 

 

5 2 7 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 7 2 

3 14  

6   
 

 

X 

 

5 2 7 

6 14  

3   
 

 

X 

 

5 7 2 

6 14  

3   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

5 
邊 

上 

1 6 7 

5 14 3 

8 2 4 
 

 

V 

 

1 7 6 

5 14  

8   
 

 

X 

 

3 4 7 

5 14  

6   
 

 

X 

 

3 7 4 

5 14  

6   
 

 

X 

 

2 4 8 

5 14  

7   
 

 

X 

 

2 8 4 

5 14  

7   
 

 

X 

 

    

6 

角 

落 

6 1 7 

3 14  

5   
 

 

X 

 

6 7 1 

3 14  

5   
 

 

X 

 

6 1 7 

5 14  

3   
 

 

X 

 

6 7 1 

5 14  

3   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 5 8 

6 14 2 

7 3 4 
 

 

V 

 

1 8 5 

6 14  

7   
 

 

X 

 

3 4 7 

6 14  

5   
 

 

X 

 

3 7 4 

6 14 2 

5 1 8 
 

 

V 

 

7 

角 

落 

7 1 6 

2 14  

5   
 

 

X 

 

7 6 1 

2 14  

5   
 

 

X 

 

7 1 6 

5 14  

2   
 

 

X 

 

7 6 1 

5 14  

2   
 

 

X 

 

7 1 6 

3 14  

4   
 

 

X 

 

7 6 1 

3 14 5 

4 2 8 
 

 

V 

 

7 1 6 

4 14  

3   
 

 

X 

 

7 6 1 

4 14  

3   
 

 

X 

 

7 2 5 

3 14  

4   
 

 

X 

 

7 5 2 

3 14  

4   
 

 

X 

 

7 2 5 

4 14  

3   
 

 

X 

 

7 5 2 

4 14  

3   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 5 8 

7 14  

6   
 

 

X 

 

1 8 5 

7 14  

6   
 

 

X 

 

2 4 6 

7 14  

5   
 

 

X 

 

2 6 4 

7 14  

5   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

7 
邊 

上 

3 5 6 

7 14  

4   
 

 

X 

 

3 6 5 

7 14 1 

4 2 8 
 

 

V 

 

    

8 

角 

落 

8 1 5 

2 14 6 

4 7 3 
 

 

V 

 

8 5 1 

2 14 6 

4 3 7 
 

 

V 

 

8 1 5 

4 14  

2   
 

 

X 

 

8 5 1 

4 14  

2   
 

 

X 

 

邊 

上 

1 6 7 

8 14  

5   
 

 

X 

 

1 7 6 

8 14  

5   
 

 

X 

 

2 5 7 

8 14  

4   
 

 

X 

 

2 7 5 

8 14  

4   
 

 

X 

 

2 

角 

落 

2 5 8 

6 15  

7   
 

 

X 

 

2 8 5 

6 15  

7   
 

 

X 

 

2 5 8 

7 15  

6   
 

 

X 

 

2 8 5 

7 15  

6   
 

 

X 

 

邊 

上 

5 3 7 

2 15  

8   
 

 

X 

 

5 7 3 

2 15  

8   
 

 

X 

 

5 4 6 

2 15  

8   
 

 

X 

 

5 6 4 

2 15  

8   
 

 

X 

 

6 1 8 

2 15 4 

7 5 3 
 

 

V 

 

6 8 1 

2 15  

7   
 

 

X 

 

6 5 4 

2 15  

7   
 

 

X 

 

6 4 5 

2 15  

7   
 

 

X 

 

3 
角 

落 

3 4 8 

5 15 1 

7 2 6 
 

 

V 

 

3 8 4 

5 15  

7   
 

 

X 

 

3 4 8 

7 15  

5   
 

 

X 

 

3 8 4 

7 15  

5   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

3 
邊 

上 

4 5 6 

3 15  

8   
 

 

X 

 

4 6 5 

3 15  

8   
 

 

X 

 

5 2 8 

3 15  

7   
 

 

X 

 

5 8 2 

3 15  

7   
 

 

X 

 

5 6 4 

3 15  

7   
 

 

X 

 

5 4 6 

3 15  

7   
 

 

X 

 

    

4 

角 

落 

4 3 8 

5 15  

6   
 

 

X 

 

4 8 3 

5 15  

6   
 

 

X 

 

4 3 8 

6 15  

5   
 

 

X 

 

4 8 3 

6 15  

5   
 

 

X 

 

邊 

上 

3 5 7 

4 15 2 

8 1 6 
 

 

V 

 

3 7 5 

4 15  

8   
 

 

X 

 

5 2 8 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 8 2 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 3 7 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 7 3 

4 15  

6   
 

 

X 

 

    

5 
角 

落 

5 2 8 

3 15  

7   
 

 

X 

 

5 8 2 

3 15  

7   
 

 

X 

 

5 2 8 

7 15  

3   
 

 

X 

 

5 8 2 

7 15  

3   
 

 

X 

 

5 2 8 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 8 2 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 2 8 

6 15  

4   
 

 

X 

 

5 8 2 

6 15  

4   
 

 

X 

 

5 3 7 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 7 3 

4 15  

6   
 

 

X 

 

5 3 7 

6 15  

4   
 

 

X 

 

5 7 3 

6 15  

4   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

5 
邊 

上 

2 6 7 

5 15  

8   
 

 

X 

 

2 7 6 

5 15  

8   
 

 

X 

 

4 3 8 

5 15  

6   
 

 

X 

 

4 8 3 

5 15  

6   
 

 

X 

 

3 4 8 

5 15 1 

7 2 6 
 

 

V 

 

3 8 4 

5 15  

7   
 

 

X 

 

    

6 

角 

落 

6 1 8 

2 15 4 

7 5 3 
 

 

V 

 

6 8 1 

2 15  

7   
 

 

X 

 

6 1 8 

7 15  

2   
 

 

X 

 

6 8 1 

7 15  

2   
 

 

X 

 

6 4 5 

2 15  

7   
 

 

X 

 

6 5 4 

2 15  

7   
 

 

X 

 

6 4 5 

7 15  

2   
 

 

X 

 

6 5 4 

7 15  

2   
 

 

X 

 

6 4 5 

1 15  

8   
 

 

X 

 

6 5 4 

1 15  

8   
 

 

X 

 

6 4 5 

8 15  

1   
 

 

X 

 

6 5 4 

8 15  

1   
 

 

X 

 

邊 

上 

1   

6 15  

8   
 

 

X 

 

2 5 8 

6 15  

7   
 

 

X 

 

4 3 8 

6 15  

5   
 

 

X 

 

4 8 3 

6 15  

5   
 

 

X 

 

7 

角 

落 

7 2 6 

3 15  

5   
 

 

X 

 

7 6 2 

3 15  

5   
 

 

X 

 

7 2 6 

5 15 1 

3 4 8 
 

 

V 

 

7 6 2 

5 15  

3   
 

 

X 

 

邊 

上 

2 5 8 

7 15  

6   
 

 

X 

 

2 8 5 

7 15  

6   
 

 

X 

 

3 4 8 

7 15  

5   
 

 

X 

 

3 8 4 

7 15  

5   
 

 

X 
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擺放 

位置 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 
擺放方式 

是否 

為解 

8 

角 

落 

8 1 6 

2 15  

5   
 

 

X 

 

8 6 1 

2 15  

5   
 

 

X 

 

8 1 6 

5 15  

2   
 

 

X 

 

8 6 1 

5 15  

2   
 

 

X 

 

8 3 4 

2 15  

5   
 

 

X 

 

8 4 3 

2 15  

5   
 

 

X 

 

8 3 4 

5 15  

2   
 

 

X 

 

8 4 3 

5 15  

2   
 

 

X 

 

8 3 4 

1 15  

6   
 

 

X 

 

8 4 3 

1 15 5 

6 2 7 
 

 

V 

 

8 3 4 

6 15  

1   
 

 

X 

 

8 4 3 

6 15  

1   
 

 

X 

 

邊 

上 

1   

8 15  

6 2 7 
 

 

X 

 

1   

8 15  

6 7 2 
 

 

X 

 

1   

8 15  

6 4 5 
 

 

X 

 

1   

8 15  

6 5 4 
 

 

X 

 

3 5 7 

8 15  

4   
 

 

X 

 

3 7 5 

8 15  

4   
 

 

X 

 

2 6 7 

8 15  

5   
 

 

X 

 

2 7 6 

8 15  

5   
 

 

X 
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(三)由於𝑆4×4的情形較為複雜，以下就幾種情形進行分析討論: 

1. 1、2、3、4 擺放在角落 

1 G H 2 

F 
𝑆4×4 

A 

E B 

4 D C 3 
 

 ○1 (i) 𝑆4×4=22，各數字的組合情形，如(表 5) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

5 10 15 5 12 17 7 12 19 

6 9 15 6 11 17 8 11 19 

7 8 15 7 10 17 9 10 19 

   8 9 17    
 

(表 5) 

(ii) 𝑆4×4=22 解的擺放情形 : 6 組解      

解 

的 

擺 

放 

方 

式 

1 7 12 2 

6 
22 

8 

11 9 

4 5 10 3 
 

1 7 12 2 

8 
22 

6 

9 11 

4 5 10 3 
 

1 8 11 2 

5 
22 

7 

12 10 

4 6 9 3 
 

1 8 11 2 

7 
22 

5 

10 12 

4 6 9 3 
 

1 9 10 2 

6 
22 

5 

11 12 

4 7 8 3 
 

1 9 10 2 

5 
22 

6 

12 11 

4 7 8 3 
 

  

○2 (i) 𝑆4×4=24，各數字的組合情形，如(表 6) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

5 12 17 7 12 19 9 12 21 

6 11 17 8 11 19 10 11 21 
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C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

7 10 17 9 10 19    

8 9 17       
 

(表 6) 

(ii) 𝑆4×4=24 解的擺放情形 : 無 

                  ○i 若 G 和 H 選擇 9、12，則 A、B 及 E、F 只有一組 8、11 可以選擇無解 

                  ○ii 若 G 和 H 選擇 10、11，則 A、B 及 E、F 只有一組 7、12 可以選擇無解 

           故 𝑺𝟒×𝟒=24 無解的擺放情形 

○3 (i) 𝑆4×4=26，各數字的組合情形，如(表 7) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

  19 X X 21 11 12 23 
 

(表 7) 

(ii) 𝑆4×4=26 解的擺放情形 : 無 

                   若 G 和 H 選擇 11、12，則 A、B 及 E、F 無合適的數字可以選擇無解               

   故 𝑺𝟒×𝟒=26 無解的擺放情形 

○4 (i) 𝑆4×4=28，各數字的組合情形，如(表 8) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

9 12 21 11 12 23 X X 25 

10 11 21       
 

(表 8) 

(ii) 𝑆4×4=28 解的擺放情形 : 無 

                     G、H 無合適的數字可以選擇無解 

                     故 𝑺𝟒×𝟒=28 無解的擺放情形 
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○5 (i) 𝑆4×4=30，各數字的組合情形，如(表 9) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

11 12 23 X X 25 X X 27 
 

(表 9) 

(ii) 𝑆4×4=30 解的擺放情形 : 無 

                 A、B、E、F 及 G、H 皆無合適的數字可以選擇無解               

             故 𝑺𝟒×𝟒=30 無解的擺放情形 

2. 5、6、7、8 擺放在角落 

5 G H 6 

F 
𝑆4×4 

A 

E B 

8 D C 7 

○1 (i) 𝑆4×4=22，各數字的組合情形，如(表 10) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

3 4 7 X X 9 1 10 11 

      2 9 11 
 

(表 10) 

(ii) 𝑆4×4=22 解的擺放情形 : 無 

                   A、B、E、F 皆無合適的數字可以選擇無解               

              故 𝑺𝟒×𝟒=22 無解的擺放情形 

○2 (i) 𝑆4×4=24，各數字的組合情形，如(表 11) 
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C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

X X 9 1 10 11 1 12 13 

   2 9 11 2 11 13 

      3 10 13 

      4 9 13 
 

(表 11) 

(ii) 𝑆4×4=24 解的擺放情形 : 無 

                   C、D 無合適的數字可以選擇無解 

              故 𝑺𝟒×𝟒=24 無解的擺放情形 

○3 (i) 𝑆4×4=26，各數字的組合情形，如(表 12) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

1 10 11 1 12 13 3 12 15 

2 9 11 2 11 13 4 11 15 

   3 10 13    

   4 9 13    
 

(表 12) 

(ii)𝑆4×4=26 解的擺放情形 : 4 組解      

解 

的 

擺 

放 

方 

式 

5 3 12 6 

2 
26 

4 

11 9 

8 1 10 7 
 

5 3 12 6 

4 
26 

2 

9 11 

8 1 10 7 
 

5 4 11 6 

1 
26 

3 

12 10 

8 2 9 7 
 

5 4 11 6 

3 
26 

1 

10 12 

8 2 9 7 
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○4 (i) 𝑆4×4=28，各數字的組合情形，如(表 13) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

1 12 13 4 11 15 X X 17 

2 11 13       

3 10 13       

4 9 13       
 

(表 13) 

(ii) 𝑆4×4=28 解的擺放情形 : 無 

                     G、H 無合適的數字可以選擇無解 

                     故 𝑺𝟒×𝟒=28 無解的擺放情形 

○5 (i) 𝑆4×4=30，各數字的組合情形，如(表 14) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

3 12 15 X X 17 X X 19 

4 11 15       
 

(表 14) 

(ii) 𝑆4×4=30 解的擺放情形 : 無 

                 A、B、E、F 及 G、H 皆無合適的數字可以選擇無解               

            故 𝑺𝟒×𝟒=30 無解的擺放情形 

3. 9、10、11、12 擺放在角落 

9 G H 10 

F 
𝑆4×4 

A 

E B 

12 D C 11 

○1 (i) 𝑆4×4=22，各數字的組合情形，如(表 15) 
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C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

X X -1 X X 1 1 2 3 
 

(表 15) 

(ii) 𝑆4×4=22 解的擺放情形 : 無 

                   A、B、E、F 及 C、D 皆無合適的數字可以選擇無解               

 故 𝑺𝟒×𝟒=22 無解的擺放情形 

○2 (i) 𝑆4×4=24，各數字的組合情形，如(表 16) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

X X 1 1 2 3 1 4 5 

      2 3 5 
 

(表 16) 

(ii) 𝑆4×4=24 解的擺放情形 : 無 

                     C、D 無合適的數字可以選擇無解 

                故 𝑺𝟒×𝟒=24 無解的擺放情形 

○3 (i) 𝑆4×4=26，各數字的組合情形，如(表 17) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

1 2 3 1 4 5 1 6 7 

   2 3 5 2 5 7 

      3 4 7 
 

(表 17) 

(ii) 𝑆4×4=26 解的擺放情形 : 無 

             若 C、D 選擇 1、2，則 A、B 及 E、F 就沒有合適的數字可以選擇 

無解 
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○4 (i) 𝑆4×4=28，各數字的組合情形，如(表 18) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

1 4 5 1 6 7 1 8 9 

2 3 5 2 5 7 2 7 9 

   3 4 7 3 6 9 

      4 5 9 
 

(表 18) 

(ii) 𝑆4×4=28 解的擺放情形 : 無 

                     ○i 若 C、D 選擇 1、4，則 A、B 或 E、F 其中一組就沒有合適的數字 

可以選擇無解 

                       ○ii 若 C、D 選擇 2、3，則 A、B 或 E、F 其中一組就沒有合適的數字 

可以選擇無解 

                     故 𝑺𝟒×𝟒=28 無解的擺放情形 

○5 (i) 𝑆4×4=30，各數字的組合情形，如(表 19) 

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

1 6 7 1 8 9 3 8 11 

2 5 7 2 7 9 4 7 11 

3 4 7 3 6 9    

C D C+D 
A B A+B 

G H G+H 
E F E+F 

   4 5 9    
 

(表 19) 
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(ii)𝑆4×4=30 解的擺放情形 : 4 組解      

解 

的 

擺 

放 

方 

式 

9 3 8 10 

2 
30 

4 

7 5 

12 1 6 11 
 

9 3 8 10 

4 
30 

2 

5 7 

12 1 6 11 
 

9 4 7 10 

1 
30 

3 

8 6 

12 2 5 11 
 

9 4 7 10 

3 
30 

1 

6 8 

12 2 5 11 
 

伍、研究結果     

        一、不同神秘方塊 𝑆n×n 的上界與下界 

𝑆3×3  11.5 ≤  𝑆3×3  ≤  15.5 

𝑆4×4  22 ≤  𝑆4×4  ≤  30 

𝑆n×n  4𝑛2 − 7𝑛 + 8

8
 ≤  𝑆n×n  ≤  

4𝑛2 − 5𝑛 − 2

8
 

      二、不同神秘方塊解的個數(包含重複計算)             

解的個數 擺放位置 1 2 3 4 5 6 7 8 

𝑆3×3=12  1 1 1 0 1 1 1 0 

𝑆3×3=13  2 2 2 2 4 1 2 2 

𝑆3×3=14  2 2 2 2 2 2 2 2 

𝑆3×3=15  0 1 1 1 1 1 1 1 

解的個數 擺放位置 1、2、3、4 5、6、7、8 9、10、11、12  

𝑆4×4=22  6    

𝑆4×4=26   4   

𝑆4×4=30    4  

 

 

. 
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陸、討論 

   (一) 目前僅整理出 3×3 神秘方塊的完整解和 4×4 神秘方塊的部分解，尚未發現較有效 

        率的方式，能在短時間找到特定的神秘方塊所具的合適擺放方式。 

    (二) 關於 n×n 神秘方塊的相關性質，除了找出𝑆n×n的上下界之外，尚未有進一步的發現。 

柒、結論 

   (一) 找出𝑆3×3、𝑆4×4、𝑆n×n的上下界，縮小尋找相關訊息的範圍。 

    (二) 找出 3×3 神秘方塊的完整解和 4×4 神秘方塊的部分解。 

    (三) 關於古戈爾博士的提問「把數字 1、2、3、4 擺在方形的四個角，接下來設法把 

         5、6、7、8、9、10、11、12 等 8 個數字沿著方形周圍擺放，讓每邊的數字總和都 

        相同，能找到幾種滿足上面敘述的解法?」一題，透過整理出的部分解，目前找到 

        14 種解法，更多的解法，待日後繼續探討與研究。 
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