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埃及分數大解謎 

摘要 

        本研究以古埃及數學中的「埃及分數」為主題，參考《萊因數學紙草書》與《莫斯科數

學紙草書》所記載的單位分數表示法，探討單位分數 
1

n
 是否皆可分解為兩個單位分數之和。

我們以 n＝2～20為研究範圍，透過計算、列舉、因數分解與公式推導，找出所有整數解(甲,

乙)，並歸納其規律。研究發現：每個 
1

n
 皆可分解；甲的最小值為 n+1，乙的最大值為 n(n+1)；

且甲、乙皆為 n(n+1)的因數。同時建立 
1

n
 = 

1

n+1
+

1

n(n+1)
 之快解公式(快速解題公式)，並可

透過可驗證公式 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 = 

乙

甲╳乙
+

甲

甲╳乙
 = 

甲+乙

甲╳乙
 加以驗證並確認。研究結果顯示埃及分數

蘊含明確且優美的數學規律。 

關鍵詞：埃及分數、單位分數、因數。 
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壹、 前言 

一、研究動機 

        我們熱愛探索數學，尤其是升上中年級後，開始接觸並學習到一門新的數學魔法―

「分數的加減」。特別是老師在上課時撥放了一段介紹「埃及分數」的教學影片，影片

介紹古埃及人有趣的分解方式，他們不使用像現代的分數表示法，而是將分數表示為多

個單位分數（分子為1的分數）的加總，例如：
1

2
 = 

1

3
+

1

6
。這種表示方式稱為「埃及分

數」。看完影片使我們產生好奇和疑問： 

 1. 是否每一個單位分數（
1

n
）都可以分解成兩個單位分數？ 

 2. 是否存在規律的解法？ 

    因此，本研究希望透過列舉與數學推導，找出其中的規律。 

二、研究目的 

(一) 找出 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)的所有解答。 

(二) 分析不同 n 的分解情形及規律。 

(三) 歸納建立快速解答的方法。 

三、文獻回顧 

        古埃及的數學文獻，如《萊因數學紙草書》（Rhind Mathematical Papyrus）和

《馬圖赫紙草書》（Moscow Mathematical Papyrus），均詳細記錄了埃及分數，可將任

意分數表示為一系列單位分數之和的表示法。 

        而現代數學中，埃及分數常被用來研究數論與分數分解問題，其中單位分數分

解具有許多有趣的數學性質。 
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貳、 研究設備及器材 

一、紙與筆（計算與整理數據） 

二、計算機 

三、電腦文書軟體（整理表格與資料） 

四、網路影片資料（埃及分數介紹影片）  
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參、 研究過程或方法 

一、第一階段：計算 

初步計算並列出 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~10)的所有解答。 

二、第二階段：分析並找出分解規律。 

三、第三階段：推導規律與計算驗證並行。 

(一) 依據規律列出 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=11~20)的所有解答。 

(二) 計算驗證 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=11~20)的所有解答。 
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肆、 研究結果 

    第一階段計算並列出 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~10)的所有解答。 

一、
1

2
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

3
+

1

6
 (甲=3、乙=6) 

(二) 
1

4
+

1

4
 (甲=4、乙=4) 

二、
1

3
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

4
+

1

12
 (甲=4、乙=12) 

(二) 
1

6
+

1

6
 (甲=6、乙=6) 

三、
1

4
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

5
+

1

20
 (甲=5、乙=20) 

(二) 
1

6
+

1

12
 (甲=6、乙=12) 

(三) 
1

8
+

1

8
 (甲=8、乙=8) 

四、
1

5
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

6
+

1

30
 (甲=6、乙=30) 

(二) 
1

10
+

1

10
 (甲=10、乙=10) 

五、
1

6
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

7
+

1

42
 (甲=7、乙=42) 

(二) 
1

8
+

1

24
 (甲=8、乙=24) 

(三) 
1

9
+

1

18
 (甲=9、乙=18) 
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(四) 
1

10
+

1

15
 (甲=10、乙=15) 

(五) 
1

12
+

1

12
 (甲=12、乙=12) 

六、
1

7
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

8
+

1

56
 (甲=8、乙=56) 

(二) 
1

14
+

1

14
 (甲=14、乙=14) 

七、
1

8
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

9
+

1

72
 (甲=9、乙=72) 

(二) 
1

10
+

1

40
 (甲=10、乙=40) 

(三) 
1

12
+

1

24
 (甲=12、乙=24) 

(四) 
1

16
+

1

16
 (甲=16、乙=16) 

八、
1

9
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

10
+

1

90
  (甲=10、乙=90) 

(二) 
1

12
+

1

36
 (甲=12、乙=36) 

(三) 
1

18
+

1

18
 (甲=18、乙=18) 

九、
1

10
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

11
+

1

110
 (甲=11、乙=110) 

(二) 
1

12
+

1

60
 (甲=12、乙=60) 

(三) 
1

14
+

1

35
 (甲=14、乙=35) 

(四) 
1

15
+

1

30
 (甲=15、乙=30) 
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(五) 
1

20
+

1

20
 (甲=20、乙=20) 

    第二階段，針對第一階段計算的結果，探討後發現甲、乙兩數的值必為 n(n+1)的因

數，再依據此重要發現進行第三階段的推導並驗證 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=11~20)的解答。 

十、
1

11
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

12
+

1

132
 (甲=12、乙=132) 

(二) 
1

22
+

1

22
 (甲=22、乙=22) 

十一、 
1

12
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

13
+

1

156
 (甲=13、乙=156) 

(二) 
1

14
+

1

84
 (甲=14、乙=84) 

(三) 
1

15
+

1

60
 (甲=15、乙=60) 

(四) 
1

16
+

1

48
 (甲=16、乙=48) 

(五) 
1

18
+

1

36
 (甲=18、乙=36) 

(六) 
1

20
+

1

30
 (甲=20、乙=30) 

(七) 
1

21
+

1

28
 (甲=21、乙=28) 

(八) 
1

24
+

1

246
 (甲=24、乙=24) 

十二、 
1

13
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

14
+

1

182
 (甲=14、乙=182) 

(二) 
1

26
+

1

26
 (甲=26、乙=26) 

十三、 
1

14
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

15
+

1

210
 (甲=15、乙=210) 
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(二) 
1

16
+

1

112
 (甲=16、乙=112) 

(三) 
1

18
+

1

63
 (甲=18、乙=63) 

(四) 
1

21
+

1

42
 (甲=21、乙=42) 

(五) 
1

28
+

1

28
 (甲=28、乙=28) 

十四、 
1

15
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

16
+

1

240
 (甲=16、乙=240) 

(二) 
1

18
+

1

90
 (甲=18、乙=90) 

(三) 
1

20
+

1

60
 (甲=20、乙=60) 

(四) 
1

24
+

1

40
 (甲=24、乙=40) 

(五) 
1

30
+

1

30
 (甲=30、乙=30) 

十五、 
1

16
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

17
+

1

272
 (甲=17、乙=272) 

(二) 
1

18
+

1

144
 (甲=18、乙=144) 

(三) 
1

20
+

1

80
 (甲=20、乙=80) 

(四) 
1

24
+

1

48
 (甲=24、乙=48) 

(五) 
1

32
+

1

32
 (甲=32、乙=32) 

十六、 
1

17
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

18
+

1

306
 (甲=18、乙=306) 

(二) 
1

34
+

1

34
 (甲=34、乙=34) 
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十七、 
1

18
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

19
+

1

342
 (甲=19、乙=342) 

(二) 
1

20
+

1

180
 (甲=20、乙=180) 

(三) 
1

21
+

1

126
 (甲=21、乙=126) 

(四) 
1

22
+

1

99
 (甲=22、乙=99) 

(五) 
1

24
+

1

72
 (甲=24、乙=72) 

(六) 
1

27
+

1

54
 (甲=27、乙=54) 

(七) 
1

30
+

1

45
 (甲=30、乙=45) 

(八) 
1

36
+

1

36
 (甲=36、乙=36) 

十八、 
1

19
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

20
+

1

380
 (甲=20、乙=380) 

(二) 
1

38
+

1

38
 (甲=38、乙=38) 

十九、 
1

20
 = 

1

甲
+

1

乙
的解答 

(一) 
1

21
+

1

420
 (甲=21、乙=420) 

(二) 
1

22
+

1

220
 (甲=22、乙=220) 

(三) 
1

24
+

1

120
 (甲=24、乙=120) 

(四) 
1

25
+

1

100
 (甲=25、乙=100) 

(五) 
1

28
+

1

70
 (甲=28、乙=70) 

(六) 
1

30
+

1

60
 (甲=30、乙=60) 
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(七) 
1

36
+

1

45
 (甲=36、乙=45) 

(八) 
1

40
+

1

40
 (甲=40、乙=40) 

    針對 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)的解答整理成表一。 

 

表一、
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)的所有解答 

n  2 3 4 5 

(甲,乙)  (3,6) 

(4,4) 

(4,12) 

(6,6) 

(5,20) 

(6,12) 

(8,8) 

(6,30) 

(10,10) 

n 6 7 8 9 10 

(甲,乙) (7,42) 

(8,24) 

(9,18) 

(10,15) 

(12,12) 

(8,56) 

(14,14) 

(9,72) 

(10,40) 

(12,24) 

(16,16) 

(10,90) 

(12,36) 

(18,18) 

(11,110) 

(12,60) 

(14,35) 

(15,30) 

(20,20) 

n 11 12 13 14 15 

(甲,乙) (12,132) 

(22,22) 

(13,156) 

(14,84) 

(15,60) 

(16,48) 

(18,36) 

(20,30) 

(21,28) 

(24,24) 

(14,182) 

(26,26) 

(15,210) 

(16,112) 

(18,63) 

(21,42) 

(28,28) 

(16,240) 

(18,90) 

(20,60) 

(24,40) 

(30,30) 

n 16 17 18 19 20 

(甲,乙) (17,272) 

(18,144) 

(18,306) 

(34,34) 

(19,342) 

(20,180) 

(20,380) 

(38,38) 

(21,420) 

(22,220) 
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(20,80) 

(24,48) 

(32,32) 

(21,126) 

(22,99) 

(24,72) 

(27,54) 

(30,45) 

(36,36) 

(24,120) 

(25,100) 

(28,70) 

(30,60) 

(36,45) 

(40,40) 
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伍、 討論 

    針對研究結果，我們在師長的指導下，充分的分析與討論，並提出六項重大的發現，

分別敘述於下。 

一、甲的最小值為 n+1 

    從 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)所有解答中，發現甲的最小值均為 n+1，我們進一步計算 

1

n
 

(n=21~30)並整理成表二，經逐一比對後確認所有甲的最小值皆為「n+1」。 

 

表二、甲的最小值(   標示之數值) 

n  2 3 4 5 

(甲,乙)  (3,6) 

(4,4) 

(4,12) 

(6,6) 

(5,20) 

(6,12) 

(8,8) 

(6,30) 

(10,10) 

n 6 7 8 9 10 

(甲,乙) (7,42) 

(8,24) 

(9,18) 

(10,15) 

(12,12) 

(8,56) 

(14,14) 

(9,72) 

(10,40) 

(12,24) 

(16,16) 

(10,90) 

(12,36) 

(18,18) 

(11,110) 

(12,60) 

(14,35) 

(15,30) 

(20,20) 

n 11 12 13 14 15 

(甲,乙) (12,132) 

(22,22) 

(13,156) 

(14,84) 

(15,60) 

(16,48) 

(18,36) 

(20,30) 

(21,28) 

(24,24) 

(14,182) 

(26,26) 

(15,210) 

(16,112) 

(18,63) 

(21,42) 

(28,28) 

(16,240) 

(18,90) 

(20,60) 

(24,40) 

(30,30) 
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n 16 17 18 19 20 

(甲,乙) (17,272) 

(18,144) 

(20,80) 

(24,48) 

(32,32) 

(18,306) 

(34,34) 

(19,342) 

(20,180) 

(21,126) 

(22,99) 

(24,72) 

(27,54) 

(30,45) 

(36,36) 

(20,380) 

(38,38) 

(21,420) 

(22,220) 

(24,120) 

(25,100) 

(28,70) 

(30,60) 

(36,45) 

(40,40) 

n 21 22 23 24 25 

(甲,乙) 

(22,462)  

(24,168) 

(28,84)  

(30,70) 

(35,49)  

(42,42) 

(23,506) 

(24,264) 

(26,143) 

(33,66) 

(44,44) 

(24,552) 

(46,46) 

(25,600) 

(26,312) 

(27,216) 

(28,168) 

(30,120) 

(32,96) 

(33,88) 

(36,72) 

(40,60) 

(48,48) 

(26,650) 

(30,150) 

(50,50) 

n 26 27 28 29 30 

(甲,乙) 

(27,702) 

(28,364) 

(30,195) 

(39,78) 

(52,52) 

(28,756) 

(30,270) 

(36,108) 

(54,54) 

(29,812) 

(30,420) 

(32,224) 

(35,140) 

(36,126) 

(42,84) 

(56,56) 

(30,870) 

(58,58) 

(31,930) 

(32,480) 

(33,330) 

(35,210) 

(36,180) 

(40,120) 

(45,90) 

(50,75) 

(60,60) 
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二、乙的最大值為 n(n+1) 

    從 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)所有解答中，發現乙的最大值均為 n(n+1)，我們進一步計

算 
1

n
 (n=21~30)並整理成表三，經逐一比對後確認所有乙的最大值皆為「n(n+1)」。 

 

表三、乙的最大值(以   標示) 

n  2 3 4 5 

(甲,乙)  (3,6) 

(4,4) 

(4,12) 

(6,6) 

(5,20) 

(6,12) 

(8,8) 

(6,30) 

(10,10) 

n 6 7 8 9 10 

(甲,乙) (7,42) 

(8,24) 

(9,18) 

(10,15) 

(12,12) 

(8,56) 

(14,14) 

(9,72) 

(10,40) 

(12,24) 

(16,16) 

(10,90) 

(12,36) 

(18,18) 

(11,110) 

(12,60) 

(14,35) 

(15,30) 

(20,20) 

n 11 12 13 14 15 

(甲,乙) (12,132) 

(22,22) 

(13,156) 

(14,84) 

(15,60) 

(16,48) 

(18,36) 

(20,30) 

(21,28) 

(24,24) 

(14,182) 

(26,26) 

(15,210) 

(16,112) 

(18,63) 

(21,42) 

(28,28) 

(16,240) 

(18,90) 

(20,60) 

(24,40) 

(30,30) 

n 16 17 18 19 20 

(甲,乙) (17,272) 

(18,144) 

(20,80) 

(18,306) 

(34,34) 

(19,342) 

(20,180) 

(21,126) 

(20,380) 

(38,38) 

(21,420) 

(22,220) 

(24,120) 
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(24,48) 

(32,32) 

(22,99) 

(24,72) 

(27,54) 

(30,45) 

(36,36) 

(25,100) 

(28,70) 

(30,60) 

(36,45) 

(40,40) 

n 21 22 23 24 25 

(甲,乙) 

(22,462)  

(24,168) 

(28,84)  

(30,70) 

(35,49)  

(42,42) 

(23,506) 

(24,264) 

(26,143) 

(33,66) 

(44,44) 

(24,552) 

(46,46) 

(25,600) 

(26,312) 

(27,216) 

(28,168) 

(30,120) 

(32,96) 

(33,88) 

(36,72) 

(40,60) 

(48,48) 

(26,650) 

(30,150) 

(50,50) 

n 26 27 28 29 30 

(甲,乙) 

(27,702) 

(28,364) 

(30,195) 

(39,78) 

(52,52) 

(28,756) 

(30,270) 

(36,108) 

(54,54) 

(29,812) 

(30,420) 

(32,224) 

(35,140) 

(36,126) 

(42,84) 

(56,56) 

(30,870) 

(58,58) 

(31,930) 

(32,480) 

(33,330) 

(35,210) 

(36,180) 

(40,120) 

(45,90) 

(50,75) 

(60,60) 
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三、其解中必含一組
1

2n
+

1

2n
 

    從 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)所有解答中，發現  

1

n
 = 

1

 甲
+

1

乙
 的所有解答中必有一組 

1

2n
+

1

2n
，我們進一步逐一比對 

1

n
 (n=21~30)後確認每個 

1

n
 = 

1

 甲
+

1

乙
 的解答中必有一

組 
1

2n
+

1

2n
。茲整理成表四。 

 

表四、
1

2n
+

1

2n
的值(以   標示) 

n  2 3 4 5 

(甲,乙)  (3,6) 

(4,4) 

(4,12) 

(6,6) 

(5,20) 

(6,12) 

(8,8) 

(6,30) 

(10,10) 

n 6 7 8 9 10 

(甲,乙) (7,42) 

(8,24) 

(9,18) 

(10,15) 

(12,12) 

(8,56) 

(14,14) 

(9,72) 

(10,40) 

(12,24) 

(16,16) 

(10,90) 

(12,36) 

(18,18) 

(11,110) 

(12,60) 

(14,35) 

(15,30) 

(20,20) 

n 11 12 13 14 15 

(甲,乙) (12,132) 

(22,22) 

(13,156) 

(14,84) 

(15,60) 

(16,48) 

(18,36) 

(20,30) 

(21,28) 

(24,24) 

(14,182) 

(26,26) 

(15,210) 

(16,112) 

(18,63) 

(21,42) 

(28,28) 

(16,240) 

(18,90) 

(20,60) 

(24,40) 

(30,30) 
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n 16 17 18 19 20 

(甲,乙) (17,272) 

(18,144) 

(20,80) 

(24,48) 

(32,32) 

(18,306) 

(34,34) 

(19,342) 

(20,180) 

(21,126) 

(22,99) 

(24,72) 

(27,54) 

(30,45) 

(36,36) 

(20,380) 

(38,38) 

(21,420) 

(22,220) 

(24,120) 

(25,100) 

(28,70) 

(30,60) 

(36,45) 

(40,40) 

n 21 22 23 24 25 

(甲,乙) 

(22,462)  

(24,168) 

(28,84)  

(30,70) 

(35,49)  

(42,42) 

(23,506) 

(24,264) 

(26,143) 

(33,66) 

(44,44) 

(24,552) 

(46,46) 

(25,600) 

(26,312) 

(27,216) 

(28,168) 

(30,120) 

(32,96) 

(33,88) 

(36,72) 

(40,60) 

(48,48) 

(26,650) 

(30,150) 

(50,50) 

n 26 27 28 29 30 

(甲,乙) 

(27,702) 

(28,364) 

(30,195) 

(39,78) 

(52,52) 

(28,756) 

(30,270) 

(36,108) 

(54,54) 

(29,812) 

(30,420) 

(32,224) 

(35,140) 

(36,126) 

(42,84) 

(56,56) 

(30,870) 

(58,58) 

(31,930) 

(32,480) 

(33,330) 

(35,210) 

(36,180) 

(40,120) 

(45,90) 

(50,75) 

(60,60) 
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四、n 為質數時，甲、乙的數值僅有三種整數。 

    從 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)所有解答中，發現 n 為質數時，解的組數較少，其甲、乙的數

值僅三種整數，我們進一步逐一比對 
1

n
 (n=21~30)後，亦確認 n 為質數時，甲、乙的數

值僅三種整數。茲整理成表五。 

 

表五、n 為質數之所有解答(以   標示) 

n  2 3 4 5 

(甲,乙)  (3,6) 

(4,4) 

(4,12) 

(6,6) 

(5,20) 

(6,12) 

(8,8) 

(6,30) 

(10,10) 

n 6 7 8 9 10 

(甲,乙) (7,42) 

(8,24) 

(9,18) 

(10,15) 

(12,12) 

(8,56) 

(14,14) 

(9,72) 

(10,40) 

(12,24) 

(16,16) 

(10,90) 

(12,36) 

(18,18) 

(11,110) 

(12,60) 

(14,35) 

(15,30) 

(20,20) 

n 11 12 13 14 15 

(甲,乙) (12,132) 

(22,22) 

(13,156) 

(14,84) 

(15,60) 

(16,48) 

(18,36) 

(20,30) 

(21,28) 

(24,24) 

(14,182) 

(26,26) 

(15,210) 

(16,112) 

(18,63) 

(21,42) 

(28,28) 

(16,240) 

(18,90) 

(20,60) 

(24,40) 

(30,30) 
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n 16 17 18 19 20 

(甲,乙) (17,272) 

(18,144) 

(20,80) 

(24,48) 

(32,32) 

(18,306) 

(34,34) 

(19,342) 

(20,180) 

(21,126) 

(22,99) 

(24,72) 

(27,54) 

(30,45) 

(36,36) 

(20,380) 

(38,38) 

(21,420) 

(22,220) 

(24,120) 

(25,100) 

(28,70) 

(30,60) 

(36,45) 

(40,40) 

n 21 22 23 24 25 

(甲,乙) 

(22,462)  

(24,168) 

(28,84)  

(30,70) 

(35,49)  

(42,42) 

(23,506) 

(24,264) 

(26,143) 

(33,66) 

(44,44) 

(24,552) 

(46,46) 

(25,600) 

(26,312) 

(27,216) 

(28,168) 

(30,120) 

(32,96) 

(33,88) 

(36,72) 

(40,60) 

(48,48) 

(26,650) 

(30,150) 

(50,50) 

n 26 27 28 29 30 

(甲,乙) 

(27,702) 

(28,364) 

(30,195) 

(39,78) 

(52,52) 

(28,756) 

(30,270) 

(36,108) 

(54,54) 

(29,812) 

(30,420) 

(32,224) 

(35,140) 

(36,126) 

(42,84) 

(56,56) 

(30,870) 

(58,58) 

(31,930) 

(32,480) 

(33,330) 

(35,210) 

(36,180) 

(40,120) 

(45,90) 

(50,75) 

(60,60) 
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五、甲、乙的值均為 n(n+1)的因數。 

    在指導老師的指導下，我們提早學習「因數分解」，並實際進行各 n(n+1)的因數分解，

進一步比對 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~30)的所有解答後，確認甲、乙的值均為 n(n+1)的因數。 

六、快解公式(快速解題公式)：
1

n
 = 

1

n+1
+

1

n(n+1)
。 

結合以上一至五之發現，經分析與探討後，進一步建立快速解題公式： 

1

n
 = 

1

n+1
+

1

n(n+1)
。 

七、驗證公式 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 = 

乙

甲╳乙
+

甲

甲╳乙
 = 

甲+乙

甲╳乙
 

    在指導老師的引導下，我們發現並逐步經過驗證後，推導出可驗證公式： 

1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 = 

乙

甲╳乙
+

甲

甲╳乙
 = 

甲+乙

甲╳乙
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陸、 結論 

        本研究以埃及分數為主題，探討單位分數 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 (n=2~20)之所有整數解，並歸

納其規律。經過三階段的計算、分析與驗證，我們獲得以下重要結果： 

一、 每一個單位分數皆可分解為兩個單位分數。 

二、 甲的最小值恆為 n+1。 

三、 乙的最大值恆為 n(n+1)。 

四、 其解中必包含一組 
1

n
 = 

1

2n
+

1

2n
。 

五、 當 n 為質時，其解的組數最少，僅有二組。 

六、 甲與乙皆為 n(n+1)的因數。 

七、 快解公式：
1

n
 = 

1

n+1
+

1

n(n+1)
。 

八、 驗證公式： 
1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
 = 

乙

甲╳乙
+

甲

甲╳乙
 = 

甲+乙

甲╳乙
 

        透過以上的第六項、第七項及第八項結果，即可快速的推導並列舉所有單位分數 

1

n
 = 

1

甲
+

1

乙
的所有整數解。這是我們本次研究最大的發現與收穫。因此，透過本研究不僅

驗證了古埃及數學中單位分數分解的可行性，也發現其中蘊含清楚而優美的數學規律。

從大量計算列舉到歸納推導，我們體會到數學並非僅是單純死板的計算，而是尋找規律

與建立公式的工程。 

        透過本次研究，我們不僅更深入理解埃及分數的特殊性質，也提早學習到因數分解

與代數推理的應用，培養了解決問題與歸納整理的能力。未來更能進一步探討分解成三

個以上單位分數的情形，或研究更大範圍的 n 值， 相信將更能探索和發現更多深刻且有

趣的數學規律。 
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